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IIpenroBop

30upka je HaMemeHa CTyAeHTHMa npBe roamae MaremaTndror daxy-
JTeTa KOju mpare mpeaMer AmHanausa 1, aju BepyjeM na ce MOKe KOPH-
cruty u mupe. Behwuna 3amaraka kKoju ce Hajase y m0j cy m3abpaHu ca
UCIUTA OAP/KAHUX Yy OKBUPY mnpeamera Anasusa 1, Amanusa 1A u Ana-
mu3a 1B y mperxomrmx 20 roamHa, TAKO Aa 3aCJIYyra OKO OPUTMHAJIHOCTU
3a1aTaka IPUIALa CBUM JbYANMA KOJjU CY YYECTBOBAJIU y IPUIPEMU OBUX
ucnura. HapaBHO, 3apan HOTIYHOCTH MaTepuje, NOAATA j€ HEKOJIUIIHA
3amaTaka KOju HUCY Omiau Ha ucnurtuMma. lakobhe, ma Ou ce m36erao moHa-
B/bAE-€ CIMYHUX 3a4aTaKa, Kao M Ja He OM NOIIIO O IPEBEINKOr O0MMa
KBUTe, HapaBJ/beH je m300p 3anaraka, KOjU je yIrJaBHOM IO yKyca ay-
TOpa, a neJoM je Ha Taj u3bop yTHUHANO TO KOjU ce 3amanu demhe mo-
jaBibyjy mo mcnuruMa (Ia je Ha TUM MeCTHMa CBECHO HaIpaBibeH u3bop
CAMYHUX 3anaTaka). Tpeba HAIOMEHYTH M Aa je, Mako je Ouia Ipensu-
Dena, m3ocraBspeHa MaTepyrja Be3aHa 3a METPUUKe IPOCTOpe, Oyayhu na je
y mMebhyBpeMeny oBa o0JsacT mocrajia cacTaBHU OEO UCIUTA APYre I'ONUHE
MatremaTuykor (GakyiaTeTa.

VckopucTtuo 6ux NpuiInKy Oa ce UCKPEHO 3aXBAJIMM CBUM IOpPE IIOMEHY-
TUM JbyaMa. Rako je y OBOM HEPpUOAY Yy OPraHU3AIU]U OBUX WCINTA yYe-
CTBOBaO TpouudpeH 6poj bynau, OECMUCIEHO je W HOKYIIABATU IIOMEHYTU
nx cBe. VMnak, mckopuctuo 6ux IPUINKY Oa U3IBOjUM CBOje gpare npode-
cope paromy6a Apaunbenosuha u Josana Bykmuposuhia, koju cy ocrasu-
JM OrPOMAH [EYAT He caMo Ha (OPMUpPAe MOT MATEMATUYKOT yKyca (Tako
Ia ce y rope mOMeHyTOM u300py Hajia3u BEJIWKU OPOj 3aJaTaka KOjuMa Cy
AYTOPU MJIV OHU IV HUXOBU yUEHUNN ), HETO U HA JAHAIINYU U3TJIE N UCTIATA
U3 IpeaMeTa y KOjUMa Ce MPOoydaBa MM KOPUCTU MATEMATUUKA aHAJU3A.
Hanmam ce ma he oBa kmura 6ap moHEKJIe HTOCTUNU cTAHAAPAE KOJU Cy OHU
nocrapuin. VI3nBojuo Oux m mpodecopa 3opana Ramendbypra, kome ce u
mocebHO 3aXBaJbyjeM, jep je HU30M KOPUCHUX CYreCTUja MPUIAYHO TOIPU-
Heo nosehamy KBajguTeTa KHUTE.



iv

[ITo ce mpunpeme 3a m3sa3ak y MITAMIY TAYE, CIIEIUjAJIHY BPCTY 3aXBa-
JIHOCTU 3ACJIY/KUIU CYy IOjeINHU UJAHOBU M3AaBadYKOr oxbopa Maremaru-
uykor (aryiarera y Beorpany, koju cy jacuo msrpabeHuM m cMucIeHUM
IPaBUINMA KOja C€ HA MCTU HAYUUH IPUMEHY]y IpeMa CBUMA, Ka0 U JaBa-
HBeM IPEeTHOCTU MaTeMaTHUOU HAYmITPO (GopMmanan3Ma, IMOKa3aJu KOJIUKA je
OIPABIAHOCT MOCTOjarma jeTHOT TAKBOI 0ADOpa, HOTOTOBO y TPEHYTHOM
cacraBy (Mwunom Apcenosuhi, Oumura Aranmankosuh, Mupjana Dopuli,
IIpenpar Janmuuh, 3opan [lerposul).

ayTop
Beorpan, mapt 2017. ronune
Bopbhe Kprunuh

IIpenroBop mpyror u3nasa

Y Opyrodm m3pamy UCIPABJHEHE Cy I'DEIIKE YOUeHe Y IPBOM U3AABY, IOK
ce, IO MUTABY CAAPKAjA, PYKOIMC HE PA3JIMKY]e IIYHO O HPBOI M3IAMHA.
WckopucTtro 6UxX TIPpUAMKY a Ce 3aXBAJUM CBUMA KOjU CY MU YKa3ajaud Ha
IPOIYCTE KOjU Cy HAIPABJ/LEHU Y IPBOM U3IABY.

ayTop
Beorpan, jyr 2024. roausue
Bophe Kprunuh



1. ¥YBO

1 1
1. Nzpauynaru tg (arctg 3 + arcsin g) .

Pememe. Akxo j 6(0 7T) i je t x K
neme. KO je a ,— | usina = x, ouna je tga = —. KRaxko
! 2 Y
. . . tgz +tgy
e tg(arctgx) = x, sin(arcsinz) = x 3a |z| <1 u tg(x =
je tg(arctgz) = =, sin( ) 2| <1 mtg(z +y) I —tgz tey
e(0g) e tu#g o ta(arcte 3) = 5. sin(aresin 1) = 3
T, , =, @ —, CIenu na je arctg -] = -, sin{arcsin- ) = - u
Yy 5 Y 5 o na je tg g3 3 3 3

1 3 1 :
tg(arcsmg):iz—,naje

1 1
1 1 3+55 27 4+ 20V 2
tg (arctg 3 + arcsin 5) __3 2v2 _ +20v2 .

1
1+1 1= 71

W=

2. JlokazaTtu na, ako je x,y € [—1,1] u, npurom, zy > 0 umm x2 + y? < 1,

BayKU
arcsinz — arcsiny = arcsin(ac A/ 1—y2—y-/1-— x2).

Pememe. Mopa outu z,y € [—1,1]. Ako je a = arcsinz u [ = arcsiny,
caema cosa =+ 1 —22 mcosfB =+/1—9y? (jep je caura PpyHERumje arcsinz

jenmmaka [—E ’T], a COSZ je HeHeraTUBHA HA TOM MHTEDBAJIY ), Ta je

272
sinfa—pB)=x-\/1—-y2—y-/1—22

Axo je o — (] < §, cnemu u tBpbeme 3amarka. Mebyrtum, ako je xy >
s

0, oBo je TpuBmjanHO (OHAAa U o U (3 HpUNAaajy MHTEPBAJLy My:XKHUHE T).
Nuaue, meka je 6e3 ymamema ommroct § < 0 < «, oHma je a — 3 <
$& 525 —az-—F3>0, na kako je sint monorono pactyha Ha [0, g],
IIOCJTENHE Je €KBUBAJEHTHO Ca COSQ > sin(—ﬁ) SVi-22 > —y>0%
(:c2+y2 <1lAy<0< :L') Bynyhu na je cmygaj 22 +92 <1, 2 <0<y

aHaJoraH, cienu TBpheme 3amaTKA.

3. Hexa je Hus (an)n>1 DepuHuCaH ca

(a) a1 =6, as = 14, ag = 36, ant3 = 6ant2 — 1lay1 + 6a,. Hokazaru ma je
a, =1+2"+ 3" 3a cBako n > 1.

(6) a1 =1, aa = 8, ag = 27, ant3 = 3ant2 — 3an4+1 + an,. Horazaru na je
a, =n® 3a cBako n > 1.

Pememe. (a) Bassn 6 =a; = 1+2+3, ld=ay =1+22+32, 36 =a3 =1+
23 + 32 (6aza unaykmmje). Ako je TBpheme TauHO 3a Ay, Gpi1, Gpi2, CIACIN



2. HN30BUA1

1. Vcnuraty KOHBEPreHIU]y M Yy CIy4dajy KOHBEDPIEHIje OOPEIUTU I'pa-

2ay
HUYHY BPEOHOCT HU3Q (an)n>0 neprHUCAHOT ca ag € R, ap41 = 2—+1 3a
a
n
n e N().

Pememe. Axo je ag = 0, onga je a, = 0 3a csako n € N (unayknuja), na

OATU HU3 KOHBeprupa u Baxkm lim a, = 0.
n—oo

Axo je ag > 0, uEOyKIUjOM ce Jako moka3lyje ma je a, > 0. Tarkobe je

3
_ 2, _ 1 (1—an)? o _an—ad _ an (1.2
Untl = Tiez = 1 Trar <lzan>0. Uzapt1—a, = Tra T Tz (1—a?2)

Y OIPETXOIHO MOKA3aHOr (Tj. 4a Cy, CeM MOMKIA (g, CBU YIAHOBU LATOI HU3A

y [0,1]), cuemn na je matu mu3 (moues ox ai) Heomamajyhu. Kako je om u
. . 2a
OTPAHUYEH OI03r0, MOCTOju lim a, = a u 3a mera Baxku ¢ = —— (IOTO
n—00 1+ a?
ce mobuja mpesgacKoOM HA TPAHUYHY BPEIHOCT y AaTOj PEKypPEHTHO] BE3WH,
ropuctenu HEIpEKUAHOCT PYyHKUUje T — %) Pememe nare jennauune je

a €{-1,0,1}. Kaxro je Hu3 (an)n>1 Heonanajyhu su3 6pojeBa u3 nHTEpBAIA
(0,1], mopa 6urtn lim a, = 1.

n—oo
Axo je ap < 0, mera je b, = —a, 3a cBako n € Ng. Ongna je by > 0 u b1 =
12&?2 3a n > 0, ma mo mperxogHoMm ciaeau lim b, =1, tj. lim a, = —1.
n n—oo n—oo
2. Wcnuratu KOHBEPTEHIWjY W y CIAydYajy KOHBEPreHIUje OAPEIUTU
2ay

IPAHUUHY BPERHOCT HU3a (A )n>1 AeuHucanor ca ai = 0, Gpp1 = 11
n

3an € N.

Pememe. Hera je by,y1 = 2b,, cny1 = by +cp 3an € N, by = a1, ¢1 =
1. Iatu HU30BU Cy, OYUIVIENHO, NOOPO Ne(GUHUCAHN U HU3 (Cp)p>1 j€ HU3

IO3UTUBHUX OpojeBa. Tana je moOpo mepuHUCAH HU3 (Z—”) o, U BRI ap =
n)n>
bw

2 3a cBako n € N. EjumumaimjoMm ce U3 rOpmEr CUCTEMa PEKyPEHTHUX
n

jemHaumHa nobuja Cpio — 3¢pt1 + 2¢, = 0, omakne je ¢, = A+ B - 2",
by, = B-2". ¥YBpmTasameM IOYETHUX yCJI0OBa, nobuja ce ¢, = (1 —ay) +aq -

n—1
ai - 2

(]. — al) +aq - on—1
a1 = 0, ouzna je HU3 (ap)p>1 KOHCTAHTHO jeAHAK HYJIU, IIa IOCTOJU EErOBa

rpaHdyHa BPEAHOCT U Bayku lim a, = 0. Aro je a1 # 0, 3a n € N Baxkn
n—oo

2"t b, =a; 2" L 1j. @, = 3a ceako n € N. Axo je

1 .
Un = ——7—p 7 > [1a IOCTOjU IPaHIYHA BPEIHOCT HU3a (@n)n>1 U BaKM
1 by 271

li =1l L = 1 =1

im a, = lim = =1.

— — 1-by 1 1—b, . 1
n o0 n o0 « — . _

1+ T 1+ i lim =T

n—00



3. OIPEBUBAILE T'PAHNYHNX
BPE/JIHOCTN

-1
1. Hahwu lim In(1 +e™) -ln(n )
n—o0 n—+1

i) = (mer (1)) m(1- ) ~

n. (_%ﬂ) _ _n2_f1 ~ —2 KaI N — 00, CIenN nlirr;oln(1+e").ln (n_—l) = 9.

Pememe. Kako je In(1+e™)In

2. N3pauynatu lim n
n—oo

(Fett-a).

1 i_ 1 1 1 1
PngeH)e. Kaxo = —0rann —oo, cntemmer =1+ +55+g3+o0 (n3),
ma je

-1 -1
(5 =1)" = n-(1+(k+gato()) =n[1-(L+i
2 2
o)) + (3 e+ o4)) 4o (3 o + o))
:n~[1f%+#~ f%Jri)Jro(# ], Kam n — 00, ONaKJe je
Ve+1 1 1 1 1 1
—2o= (24 o gnre() (1o (:2))
ve-1 " LT o)) on om0\
1 1 1
-2n=2n+ —+4+ol|—) —-2n=— + , Kam n — 00
6n n 6n

L 1
ONHOCHO lim n( Ve — 2n)
n— o0 {‘/E —1

1 n+1 1\7
3. Nszpauynaru lim n2<(1 + ) - (1 + —) )
n—00 n+1 n

= lim (% +o(1)) =

n—oo

Pememe. Kako je

n
(1+1) _ () U -t gir o)
n

)
o e~ R 0 N
2n  24n? n?

Kano n — o0, cjaean na 3a N — OO0 BaikHU
1 n+1 1\7
lim nQ(( ) —(1—|——) )
n=s00 n+1 n

- (Hf e 3]
N n+1) 2n  24(n+1)2 24n? n?
11(2n+1) +0(i>> _e n

( n+1  24n%(n + 1)2 n? 2 n+1

+ o(1),



4. HEITPERMJIHOCT

1. HeI{aje)\>0Mf(x):1+2%+...+ﬁ—% 3a ¢ > 1. Ucouratu

HenpekuaHoCcT ¢pyHruuje [ Ha mHTEepBaJdy [1,00).

Pememe. Pynruuja f je Ha cBakoMm uHTepBady [n,n + 1) 3a n € N nobpo

nepuHUCAHA 1 HempeKuaHa (Kao KOMIO3UNN)a HENPEKUAHUX (QYHKIUja), Tj.

HemperuaHa je cruecHa (3a cBako x € [1,00) Baku tlierf(t) = f(z)). U3
—X

KCTOT pasiiora, QYHKIUja je HEIPEeKUAHA HA CBAKOM o1 uHTepBasia (n,n+1)
3aneN.

Konauno, ¢ymrmmja f je HempekugHa W cjieBa y IeJOOPOJjHMM Tadykama,
jepsan €N, n>2Baxu f(n) =1+ 35 +...+ % — & I/Itglrlll f@) =

nA nA
(gt - %) =1+ &+ o+ ol — 5 1 f(n) =
tlim f(t)saneN, n=2.
—n—

Hakne, pyurnuja [ je Henperunna Ha [1,00).

2. Heka cy a,m,n € R, n > 0.

emr—1

1—cos® ax
2 tgnr °

x

(a) Uzpauynaru lin%) (6) Uspauynatu 1ir%
— r—

1
(B) Wspauynatu lim (cosz)sin?z .
x

—0

(r) Hahu o, 8 > 0,a u b, TakBe na je GpyHKOUja

1—cos® a(z+1)

I{ @t 1)2 , 3a ¢ < —1
i a, 3a r=—1
z4+1_
f(x):{ T 3a —l<a<0
i , 3a =0
2
l (cosx) sm?z —1, 3a >0

HenpekuaHa Ha R.

2,2
Pememe. (a) Kako az — 0 u = + o(2?) — 0 kan 2 — 0, cnen

3
2,2
1-— (1 -z +0(:U2)) 1— (1 —3.a%? +0($2))

lim 5 = lim 5
z—0 €T x—0 x
3
. S-a*2? +o(2?) 3
= lim Y =--a".
x—0 x 2

(6) 3a cBaro n > 0, aro je |z| < T ,|z| # 0, matu uspas je medunuUCaH,
n

2
ma maTa TPaHUYHA BpemaHocT mocTtoju. Kako max — 0 u nx — 0 kam x — 0,
oem—1 14+ mr+4oz)—1 . m4o(l) m
ciem lim ——— = lim = lim ———~ = —.

=0 tgnw z—0 nx + o(x) =0 n+o(l) n



5. INPEPEHIINJABWJIHOCT

x
—, 3a x#0

1. Hera je f(z) =49 e*—1 7 .

a, 3a =0

(a) Ompenutu a Tako na ¢pysrnuja f Oyle HEOPEKUAHA y HYJIU.

(6) Vicnuratu eraucreHnujy OPBOT U APYTOr M3BOAA (yHKUUje [ y HysIu.

Pememe. (a) Pymrnuja [ je HeNpeKMAHA y HYJIU aKO W CAMO aKO BaKU
f(0) = lim f(2), na cxemn a = f(0) = lim f(z) = lim £ = lim —£= = 1.

(6) o medununuju upsor usBona u ey (a) je
f(I) f(O) — lim £ —1 li T e’ +

0) = 1 =
F(0) xlg%) T 2—0 T Q:LI%) x(e® — 1)
. :cflf:cf””—;Jro(:cQ)Jrl . fx—;Jro(:cQ) 1
= lim =lim ———>=——
z—0  z(l4+x+o(x)—1) z—0 22 + o(x?) 2
na je ¢ymrnuja mepunucana y (a) audepenuujabuisa y nymu. Omna je
nudepennujabunna u 3a ¢ # 0 u 3a TakBo  Baxku f'(x) = % , ma je
"(z) = f(0 e’ —1—ze® + 3(e —1)?
f”(O) = lim M = lim A 2( )
x—0 x z—0 l’(@l - 1)2
1 2 3
= lim - 2~{1+z+z—+x—+o(x3)
z—0 x(1+$+%+0($2)—1) 2 6

2

1x(1+x+z_+0(x2))+%'(1+x+%+0(12)1)2H

|
o3
\
u|&
+
o)
=0

%)+ 1 (z* + % 4+ 0(13))
(22 + o(22))
2 poa) 1

=0 23 + o(x3) 6’

8
!

o
8

na je ¢pyurnuja neduuucana y (a) gsa myrta audepeHnrjabuiHa y HyIU.

sin |z

2. Ogpenutu cBe « € R 3a roje ce pyurmmja f(z) = ]
catu y taukn x = 0, Tako na Oyne HenpernaHo—audepennujadburna Ha R.

MOKe HOJe(pUHI-

Pememe. Arxo je z € R\ {0}, ¢pyurmmja je Geckomauno mudepennmja-
Gunna (ma u HemperumHO—IMpepenuujabunua). Kako je f(z) = bi;‘—llfl

=] _ 1 1 : _
ofe = Tae=T Kaa & — 0, cieam ga ce 3a o > 1 pyHKmMja He MOEKE HOJIe
PuHUCATA y HyJIM Tako na Oyme HeNpEKuIHA (CAMUM TUM HU HEIPEKUITHO—
nudepennujadbunna), 3a o = 1 je no menpexkuasoctu f(0) =1, a 3a a < 0

je f(0)=0.




6. NCIIMTUBAILE ®YHKIINJA

1. Wcnuratu Tok un mHanpTaTtu rpaduk ¢ymsmje f(z) = In|z? — 4z + 3|.

Pememe. /lomen: mopa 6utn |12 —4x+3| > 0, Tj. x # 1,3, ma je Dom(f) =
(—00,1)U(1,3)U(3,00). omen Huje cumerpuyan y oxHocy Ha 0, ma f Huje
HU mapHa HE HemapHa. Kako je R\ Dom(f)| =2, cnenn na f me mosxke Gutu
HU TEePUOIAIHA.

Hyne u swax: Bakn In|z? — 4z +3] > 0 & |22 — 42 +3] > 1. Ha
(—00,1)U (3, 00) mocenma HejeqHAUNHA je eKBUBaJeHTHA ca 12 —4x+2 > 0,
1. x € (=00, 1)U(3,00) u = € (—00,2 — V2)U(2 + v/2,00), ommoCcHO
T € (—00,2 —V2)U(2+/2,00). Ha (1,3) nocienma Hejemnaunna je exkpu-
BasertHa ca —(z2 —4zx +3) < —1, 1j. 22 —4x+2 > 0, ma je z € (1,3) m
z € (—00,2 —v2)U(2 4+ V2,00), omrocro z € . Ilaxte, f(x) > 0 & a €
(—00,2 —vV2)U (2 + v/2,00). Camuno ce mobuja ma Baxu f(r) =0 & x €

{2-V22+V2}u f(x) <0 re(2-vV2,1)U(1,3)U(3,2+V2).
I'padux:

A rz=1 =3
a=2-+2
B=2+2
0o @ 2 8 =
IIpsu use00: Ha Dom(f) Bawu f'(z) = xQQ_ﬁQi3 =2 W_&_S) Caemn

fllzg) =0 2 =2, fllz) >0 z € (1,2)U3,0), fl(z) <0 &z €
(—o0,1)U(2,3).



7. TEXHVURKE NHTEI'PAJLEIHA
EJIEMEHTAPHUNUX $YHKIINJA

1. U / 1 dz
. 3paquaTI/I —_—
0o (z+Va2+1)2
Pememe. Ilomuurerpasna ¢yHKIUja je HEIpEKUAHA, IIa JATU UHTETPAJ

nocroju. Cienu

Al( dx )2241( 1 (x mQ

dzr

)
z+Va?+1 V2R A2 (z—VaZ 1)
- /(xfs/xQJrl)Qd:c:/ (20 +1—22/22 +1) da

0
223 2 g 42 2 T—4V2
= |== —Z. 1 4= =
[3 +x 3 (:ch ) } 3 +3 3

1
2

=14+
Jr3

0

Ilpyro pememe.

/1 dx _ { cmena x =sht } _ /ID(H\E) _cht dt
o z+VzZ+1)2 dr = chtdt — Jo (sht+cht)?
In(1+v2) e'+e”* 1 In(1+v2) )
/ —2 _dt=—- / (e*t + e*‘“)dt
0

0 et 2
e } 1 [4 1 1 1 }
_e — - |2 — .
3 10 2 13 V241 3 (V2+1)3

- L svEey-wEy] = T2

In(14+v2)

2. N3pauynaTu ‘Vetl-yVoil
' JYr+l+Vao+l

Pememe. [lomnunrerpanna GpyHrnuja je nenperunna ua [0, 1], ma natu unre-
rpaJ nocroju. Caenu

VY r+1—Vr+1 de {cmeua:chltG}:/%tQ_tg.(jﬁdt
o Verltvetl dr = 67t 1 B
6

V246 g V2 5 4 3 2
— (—¢). dt = (—6) - PR VD)V B YE R VR
(G)ﬁ — (6)£ ( + +

2 8 2t5 2t 23 242
— )dt = 6[—7— 4 _2t+2Int 1]
+t+1) Ol -5+t T 3t + 2t 41|

V2

1



8. UHTEI'PAJIN

1. Nzpauynaru noBpmuHy KOHAYHE O00JIACTA OTPDAHUYEHE KPUBOM

(y —222)2 + 22 = 2.

Pememe. Ckyn {(ac,y) | (y — 222) + 22 > 2} je HeorpaHWYeH, Ia je CKyII
yrja ce MOBPIIMHA TPAKU S = {(:c,y) | (y — 22%)% + 2% < 2}. Kako je
KBapaT peasHor 6poja HeHmeratusaH, ciremu 2 < 2, (y—212)? < 2. V3 mpse
HejeJHaKOCTU CJemu Ja je T—KOOpAMHATa Tadaka CKymna S orpaHudeHa, a
U3 Apyre HejeIHAKOCTU Tala CJICMU U OrPAHUYCHOCT Yy—KOOPIWHATE, Ma je
nospmuHa obaactu S xonauna. Crmenu

S:{(:c,y)|f\/agzg\/5,f\/2f:c2+2:c2§y<\/27x2+2:c2},’rj.

Po) = [ (V) - (VI )

vz = V/2sint
_ 5. 5 2, — | cmena z =/ 2sin
/_\/5 vidr { dx = /2 costdt

= 2~/2 \/27251n2t~(\/§costdt):4~/2 | cost| - costdt.
—%

_
2

Kako je ¢yHEIUja cOST HEHeraTUBHA HA MHTEPBAIY [—g , g} , cilenn
3 31 2t in2t7])2
2 2
P(S)=4-/ cos2tdt:4-/ idt:z{wsm } — o
-3 52 2l

2. I/I3paquaTI/1 IIOBPINMHY A€Jia KOHaYHE INOBPUIMHE OT'DAaHNYEHOT' KPUBUM

y:erJrcos:c uy=ax>— 7TT2+<3I2 y Oy paBHU.

Pememe. IIpeceune rauke KpuBuUX Cy (fg,()) u (%,0) u meby obGiacTuma
Ha KOje je paBaH II0JeJbeHa OBMM KPUBUM IIOCTOJU TAYHO jeIHA OTDAHUYEHE

noppmmre: §(z,y) | =5 <a < 5,27 — %2 +e*” < y < e + cos:c}. Hoena
z 2 z 2
2 T 2 7r
HOBPINIUHA je /_1 ((612 + cosx) - (x2 -7 +ex2))dx = /_I (cosx to -

2
2 3
9 . s x
ac)x smac+4x 3

™ 2
2

s
=2+ —.
+6

i
2



9. PEJIOBHM

(o)
. a. 1o n+l
1. Vcnuratu KOHBEPreHINU]y pena E n®sin —In ——, y 3aBUCHOCTH OX
n n
n=1
acRubeR".
Pememe. Kaxo # — 0 xamg n — o0, maTy pen je, IOYEB O HEKOI UJIAHA,
ca MO3UTUBHUM 4YjaHOBUMa. Kakxo je n®sin # In 2t~ po. # -ln(l + %) =

n
noe—b . % = n® %1 kag n — oo, DO MOPEeROEHOM KPUTEPUjYMY HATH DEL

KOHBeprupa 3a b > a, a muBeprupa 3a b < a.

> 1—cos ﬁ
2. Wcnuratu KOHBEpreHIUjy pena E (17)’) Y 3aBUCHOCTU OJ pea-
nn
=2
JIHOT TapamMeTrpa p. "

Pememe. Kako je lim Ln =0, cremn 1fcos(ﬁ) =1- (17L+0(%)) =

n—oo 2n

—

1 —cos —— L
vn 2n
~ = KaJ n — 0.
(Inn)r In’n 2nlnPn

1 1
o +0(n) Kag n — 00, IIa BasKU

®© 1—cos—=

v n

il , E _ Y
aKIe, pen 2 o) (

nopenbeHoM KPUTEPUjyMY) aKO U CAMO akKo je p > 1.

ca MO3UTUBHUM YJIAHOBUMA) KOHBeprupa (1o

o0
. I\"

3. Vcnuratu KOHBEPTEHINU]Y pena E [(1 + —a) — e} Y 3aBUCHOCTU OJ
n=1 n

aeR.

. . 1\ . n®In(14 = )

Pememe. Axo je a < 0, onga je lim (1 + —) = lim e ) =
n— oo ne n— oo

. In(14+m) . .

lim e~ = =1 (e* je HempekngHa (yHKOUja), ITa ONINTHA YJIaH pena He

m—00

Tesku Hys. Takobe, ako je aw = 0, onmtm unan pena je 2 — e U HE TEXRU
HyJIN KaJ N — 00, na 3a « < 0 matu pen nuBeprupa.

Heka je a > 0. YmanoBu mosa3HOr pena Cy HeraTwuBHU OpojeBu, jep je
(1—}—%)1 < e3az >0, ma gatu pex KOHBEPrUpa ako U CaMO aKO KOHBEPIUpa

o0 @
1 n
pen E [ef(1+n—a) ] Kako je
n=1

S (S R S

n—oo —_ n—oo

= lim e-no‘-[l—l—i—nia—i—o(nl )} =e,

n—oo
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